
Funkce

1. Najděte definičńı obory následuj́ıćıch funkćı:

• f1(x) =
√

x+1
x−2 , f2(x) =

√
x+1
|x−2| , f3(x) =

√
x+1√
x−2 , f4(x) =

√∣∣∣x+1
x−2

∣∣∣
• f5(x) =

√
4−x2

4−x2 , f6(x) =
√

4−x2

|4−x2| , f7(x) =
√

x2−4
|4−x2|

• f8(x) = ln x+1
x−2 , f9(x) = ln |x+1|

x−2 , f10(x) = ln
∣∣∣x+1
x−2

∣∣∣
• f11(x) = 1

ln(x2−1) , f12(x) = 1
ln |x2−1| , f13(x) = − ln(x2 − 1)

f14(x) = − ln |x2 − 1|
• f15(x) = ln(x− 1)2, f16(x) = 2 ln(x− 1)

• f17(x) =
√

x
sin x , f18(x) =

√
x

1+sin x

• f19(x) =
√

1−x
ln(x2−3) , f20(x) =

√
x

e+ln x

2. Zjistěte, pro která x ∈ R se následuj́ıćı funkce rovnaj́ı:

• h1(x) = −1, g1(x) = |x−1|
x−1

• h2(x) = lnx2, g2(x) = 2 lnx

• h3(x) = x2−3x+2
x−1 , g3(x) = x− 2

• h4(x) = ln x−1
|x−1| , g4(x) = 0

• h5(x) = 1
ln(x2−1) , g5(x) = − ln(x2 − 1)

• h6(x) =
√

x+1
x−2 , g6(x) =

√
x+1√
x−2

3. K daným funkćım najděte inverzńı funkce (pokud existuj́ı):

• f1(x) =
√

x+1
x−2 , f2(x) =

√
x+1
|x−2| , f3(x) =

√
x+1√
x−2 , f4(x) =

√∣∣∣x+1
x−2

∣∣∣
• f8(x) = ln x+1

x−2 , f9(x) = ln |x+1|
x−2 , f10(x) = ln

∣∣∣x+1
x−2

∣∣∣
• f15(x) = ln(x− 1)2, f16(x) = 2 ln(x− 1)

• f21(x) = 1+2x

4−2x

• f22(x) =


1
x x < 0,

x2 x ∈ 〈0, 2〉 ,
2x x > 2.
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4. Necht’ f23(x) = 4− x2, určete: f23(〈−3, 0〉), f23(R), f−123 (〈1, 2〉).

5. Necht’ f24(x) =

{
1− x2 x ∈ 〈−1, 1〉 ,
|x| x ∈ R \ 〈−1, 1〉 ,

určete: f24(〈−2, 2〉), f24(R), f−124 (
〈
1
2 , 1
〉
), (f24 ◦ f24)(x).

6. Necht’ f25(x) =


x + 2 x ∈ 〈−2,−1〉 ,
x x ∈ (−1, 0),

1− x x ∈ 〈0, 1, ) ,
−1 x ∈ 〈1, 2, 〉 ,

určete: f25(〈−1, 0〉), f25((−1, 1)), f−125 (〈0, 1〉), f−125 ({0, 1}), (f25 ◦ f25)(x).

7. Necht’ f26(x) =

{
−
√
|x| x ∈ 〈−1, 1〉 ,

|x| − 2 x ∈ R \ 〈−1, 1〉 .

určete: (f26 ◦ f26)(x), |f26(x)|, f26(|x|), 2f26(x),−f26(x), f26(−x), f26(2x).

8. Necht’ f27(x) =



1 x ∈ {−2, 2},
1
2 x ∈ (−2,−1),

0 x ∈ {−1, 1},
− 1

2 x ∈ (1, 2),

−1 x ∈ {0},
x x ∈ (0, 1)

−x x ∈ (−1, 0).

určete: (f27 ◦ f27)(x), |f27(x)|, f27(|x|), 2f27(x),−f27(x), f27(−x), f27(2x).

9. Je dána funkce f(x) = sinx(cosx, tg x, cotg x). Nakreslete:
f(x), |f(x)|, f(|x|), f(| − x|), f(2x), f( 1

2x), f(x) + 1,
f(x)− 2, 1

2f(x), 2f(x), f(x + π
3 ), f(2x− π

2 ).

10. Pomoćı Hornerova schématu rozložte polynomy na součin a načrtněte
grafy funkćı pi:

• p1(x) = 2x2 + 7x− 15.

• p2(x) = x3 + x2 + 2x + 2.

• p3(x) = x4 − 7x3 + 14x2 − 8x.

• p4(x) = x5 + x4 − 4x2 − x + 3.

• p5(x) = 2x5 + 9x4 + 16x3 + 14x2 + 6x + 1.

• p6(x) = 4x6 − x5 + 8x3 − 38x2 + 33x− 6.
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Náročnějš́ı úkoly

1. Najděte alespoň čtyři r̊uzné funkce, pro které plat́ı (f ◦ f) (x) = x. Co
muśı dané funkce splňovat?

2. Plat́ı - li pro funkci f : (f ◦ f) (x) = x pro x ∈ 〈a, b〉 a f je spojitá, potom
f je ryze monotónńı. Dokažte.

3. Vhodně doplňte a následně dokažte:
Plat́ı - li pro funkci f : (f ◦ f) (x) = x pro x ∈ 〈a, b〉, potom f je ...

4. Zjistěte, která z následuj́ıćıch funkćı splňuje vztah

(f ◦ (f ◦ f)) (x) = x.

• f(x) = 1− 1
x

• f(x) = 2− 1
x−1

• f(x) = − 1
x+1

• f(x) = a− 1
x+b , kde a + b = 1.

5. Dokažte, že plat́ı: Necht’ f a g jsou rostoućı funkce na R. Potom f ◦ g je
rostoućı na R.

6. Dokažte, že plat́ı: Funkce f je rostoućı na intervalu 〈a, b〉, jestliže plat́ı pro
každou dvojici bod̊u x 6= y, x, y ∈ 〈a, b〉,

f(y)− f(x)

y − x
> 0.
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