
Integrálńı počet funkce jedné proměnné, pokračováńı

Určitý integrál

1. Vypoč́ıtejte obsah obrazce vymezeného křivkami:

a) f(x) = x2 − 6, g(x) = 12 − x2,

b) f(x) = sinx, g(x) = cosx, oy, x ≥ 0,

c) y = ex, y = e−x, x = ln 2,

d) y = 2x3, y2 = 4x.

2. Vypoč́ıtejte objem tělesa, které vznikne rotaćı oblasti vyme-
zené danými křivkami kolem osy ox

a) y = x2, y2 = x,

b) y = 1 − x2, y = x2,

c) y = 2x, 3x− 4y + 5 = 0,

d) y = sinx, y = 2x
π .

3. Vypoč́ıtejte obsah části roviny ohraničené parabolou y = x2 − 6x + 8
a jej́ı tečnami v bodech A = (1, 3), B = (4, 0).

4. Př́ımka p prochádźı bodem A = [0, 0]. Určete jej́ı rovnici, jestliže v́ıte,
že obsah medzi ńı a parabolou y = x2 − 2x je 32

3 .

5. Př́ımka p je rovnoběžná s osou oy. Určete jej́ı rovnici, jestliže v́ıte, že
obsah mezi ńı, osou ox a parabolou y = −x2 + 2x (ta část, která je
nalevo od př́ımky p)je 2

3 .

6. Př́ımka p je rovnoběžná s osou oy. Určete jej́ı rovnici, jestliže v́ıte, že
obsah mezi ńı, osou ox a parabolou y = −x2 + 4x (ta část, která je
nalevo od př́ımky p) je menš́ı než 5

3 .
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Nevlastńı integrál

7. Vypoč́ıtejte nevlastńı integrály:

a)
∞∫
2

1
x2

dx,

b)
∞∫
1

x3−1
x4

dx,

c)
∞∫
−∞

1
x2+2x+2

dx,

d)
∞∫
0

1
1+x4

dx,

e)
∞∫
0

7x+2
x3−5x2+12x−60dx,

f)
∞∫
0

1
x3+x2+2x+2

dx,

g)
∞∫
−∞

1
x2+2x+2

dx,

h)
∞∫
0

1
ex+e−x dx,

i)
∞∫
e

1
x lnx

√
lnx

dx,

j)
∞∫
0

x.e−xdx,

k)
5∫
1

1
3√x−2dx,

l)
1∫
−1

x−
2
3 dx,

m)
1∫
0

x · lnxdx,

n)
2∫
0

1
x2−4x+3

dx.
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