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P¥iklad (Derivace funkce, te¢na)

Najdéte rovnici tecny ke grafu funkce f(x) = z? v jejim bodé
A=[2,7].

IMA 2015



Regeni (Derivace funkce, te¢na)

Uréime y-ovou soufadnici bodu A, teda A = [2,2%] = [2,4]. M4
platit A € t, kde t je tecna (jeji rovnice je y = kz + q). Proto

4 = 2k + q. Dale vime, Ze parabola ma mit pravé jeden spoleCny
bod s te¢nou a teda:

?=kr+q=>2>—kr—g=0AD=0.
Potom D = k? + 4q = 0. Mdme soustavu:
4=2k+qAk*+4¢=0.

Resenim je
k=4Nq=—4.

proto rovnice tecny je y = 4x — 4.




Regeni (Derivace funkce, te¢na-pokr.)

Uloha se dala resit pomoci derivace. Vime, Ze derivace v bodé je
smérnice tecny v daném bodé, proto

@) =22 = f/(2) =4
Pro rovnici tecny plati

y—yo = k.(z — 10)

%:2’y0:47k:f/(x0):47

proto rovnice tecny je

y—4=4(z-2) < y=4z—4.




P¥iklad (Derivace funkce, te¢na, normala)

Najdéte rovnici te¢ny a normaly ke grafu funkce f(z) =In(z +1) v
Jejim bodé A = [0, 7].
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Reseni (Derivace funkce, te¢na, normala)

Vime, Ze derivace v bodé je smérnice tecny v daném bodé€, proto

1
f’(I):x+1 :f’(O):mzl

Pro rovnici tecny plati

y—yo = k.(z — 10)

0=0,%=m0+1)=Inl1=0k=f() =1,

proto rovnice tecny je
y—0=1z—-0) < y==z.

Rovnici normaly v tomto pripadé zfejmé nemusime dlouho zjistovat

y= 1.




Ptiklad (Derivace funkce, te¢na, normala)

Najdéte rovnici tecny k parabole y = 2> — 2z + 3, kterd je
rovnobézna s primkou 3z — y + 5 = 0.

IMA 2015



Reseni (Derivace funkce, te¢na, norméla)

Vime, Ze rovnobézné pfimky maji stejnou smérnici (k), upravime si

proto rovnici pfimky na smérnicovy tvar:
y=3x+5,

proto k = 3. Derivace v bodé je smérnice teCny v daném bodé,
proto hleddame na parabole bod [z, y], ve kterém je smérnice
tecny k' = 3. Tedy

y =2z -2
) 17
2 —2:3:> = — = —,
2o 2o 9’ Yo 4

Rovnice tecny je




P¥iklad (Derivace funkce)

Zderivujte:
o fi(z) =v1—-a?z| <1
o fo(z) = (ac— my,m <1
o f3(z) = (1+2z)- (3 —42?)
° fuz)=(z—-1)-(z—-2)-(z-3)
° f5(2) = Ao
° fs(z) = s
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Ptiklad (Derivace funkce)

o fils) =5 (L—s2)7F - (~20) = — =2,

—V1-2?)(V1-a?+ta) _ 2(2c2-1)

V1—z2 V1—z2
=2-(3—42%) + (1+2z) - (—8z) = —2422 — 8z + 6,
1 (z—2)-(z—3)+(z—1)-1-(z—3)+(z—1)-(z—2)-1 =
=322 — 122 + 11,

2
1 2__ T
/(z) = 1.\/1+12—%(12+12)72~2m-z _ o e
(V1422 Ttz

_ 1
T (1+22)V1+22




P¥iklad (Derivace funkce)
Ulohu budeme Fesit dvéma spiisoby.

» , Loy 1 1 1
o Uvédomime si, 2e 17 = %% = ez'"% Potom
Lz—Inz1 L 1_Ing lnz

fi(z) = exns. 22200 T2 =2z= proxz >0
° Logar/tmlcke derivovani:
fo(z )—:m:>1nf6( )= 1nxz=>1nf6( )=1.Inz.
Zder/vu1eme
) 19
D _ 1o o, (o) = fola) - 1592 = fi(n) = b - I
pro x > 0
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